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Ìåòðè÷åñêîå ïðîñòðàíñòâîM íàçûâàåòñÿ ïëàñòè÷íûì, åñëè êàæäàÿ íåðàñ-
òÿãèâàþùàÿ áèåêöèÿ F : M → M ÿâëÿåòñÿ èçîìåòðèåé. Äëÿ ïðîèçâîëüíîãî
áàíàõîâà ïðîñòðàíñòâà X îòêðûòûì îñòàåòñÿ âîïðîñ î òîì, ÿâëÿåòñÿ ëè ïëà-
ñòè÷íûì åãî åäèíè÷íûé øàð BX . Â [4] è [1] ñîîòâåòñòâåííî, äîêàçàíû ïëà-
ñòè÷íîñòü M , ïðè óñëîâèè, ÷òî M âïîëíå îãðàíè÷åíî è ïëàñòè÷íîñòü BX

â ñëó÷àå, êîãäà X ñòðîãî âûïóêëî. Òàêèì îáðàçîì, ïëàñòè÷íûìè ÿâëÿþòñÿ
åäèíè÷íûå øàðû âñåõ êîíå÷íîìåðíûõ íîðìèðîâàííûõ ïðîñòðàíñòâ, ãèëüáåð-
òîâûõ ïðîñòðàíñòâ, à òàêæå ïðîñòðàíñòâ Lp, ãäå 1 < p < ∞. Ñëåäóþùàÿ òåî-
ðåìà îòâå÷àåò íà ïîñòàâëåííûé âûøå âîïðîñ äëÿ ïðîñòðàíñòâà `1, êîòîðîå
íå ÿâëÿåòñÿ ñòðîãî âûïóêëûì.

Òåîðåìà 1 ([3, Theorem 1]). Åäèíè÷íûé øàð ïðîñòðàíñòâà `1 ÿâëÿåòñÿ ïëà-
ñòè÷íûì.

Òàêæå íåðåøåííîé îñòàåòñÿ ñëåäóþùàÿ áîëåå îáùàÿ çàäà÷à. Ïóñòü X,Y
- ïðîèçâîëüíûå áàíàõîâû ïîñòðàíñòâà. Ïðè êàêèõ äîïîëíèòåëüíûõ óñëîâè-
ÿõ íåðàñòÿãèâàþùàÿ áèåêöèÿ F : BX → BY ÿâëÿåòñÿ èçîìåòðèåé? Â ýòîì
íàïðàâëåíèè óäàëîñü ïîëó÷èòü ñëåäóþùèå ðåçóëüòàòû:

Òåîðåìà 2 ([5, Theorem 3.1]). Ïóñòü F : BX → BY - íåðàñòÿãèâàþùàÿ áè-

åêöèÿ. Åñëè Y ñòðîãî âûïóêëî, òîãäà F ÿâëÿåòñÿ èçîìåòðèåé.

Òåîðåìà 3 ([5, Theorem 3.5]). Ïóñòü F : BX → B`1 - íåðàñòÿãèâàþùàÿ áè-

åêöèÿ. Òîãäà F ÿâëÿåòñÿ èçîìåòðèåé.

Òåîðåìà 4 ([5, Theorem 3.8]). Ïóñòü Y êîíå÷íîìåðíî, F : BX → BY - íåðàñ-

òÿãèâàþùàÿ áèåêöèÿ. Òîãäà F ÿâëÿåòñÿ èçîìåòðèåé.

Òåîðåìà 5 ([2, Theorem 3.1]). Ïóñòü Zi, i ∈ I - ôèêñèðîâàííûé íàáîð ñòðîãî

âûïóêëûõ áàíàõîâûõ ïðîñòðàíñòâ, Z - `1-ñóììà íàáîðà Zi, i ∈ I, è F : BX →
BZ - íåðàñòÿãèâàþùàÿ áèåêöèÿ. Òîãäà F ÿâëÿåòñÿ èçîìåòðèåé.
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